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Aufgabe 8.1.

Seien f(X) = VX, dom(f) =(0,5) und g(x) = x* —4, dom(g) = (0,3) . Man bestimme don{ f [§) .
Losung

Fur f [y gilt ran(g) O dom(f), somit ran(g) O (—4,5) . Dasich aber fiir f(x) nur donm( f) =(0,5)
ergibt, is don( f [§) =(2,5).

Aufgabe 8.2.

Man gebe jeweil s eine unendliche Tellmenge von R an,
i. inderjeder Punkt ein Haufungspunkt ist,
ii. diekeinen Haufungspunkt hat,
iii. dienurausisolierten Punkten besteht, aber einen Haufungspunkt hat.
Losung
i. A=UKX
XOR
i. B=UX
XON
i. C:=
Aufgabe 8.3.

Man bestimme die Menge aller Haufungspunkte von
1
. A=U H2-1H
n ngl
i. B:= %(DR: x:n+i,n,mDNE.
i m i

Losung

1
i. DieHaufungspunktesind 0 ind 2, da lim = =0 und lim BZ B= 0

n-o N n_'OOD n
il
Aufgabe 8.4.
Seien f(x):—% dom(f) = RA3} und g(x) —11 Vx ,dom(g) =R,,R, ={xOR:x=0}.
X X
Man beweise:

1. Iimaf(x):1,
2. Iimlg(x):—

LOsung

Hinwels: Ich forme die Funktionen derart um, dasssie dquivalent zur Ursprungsgle chung sind, jedoch der neue
domain auch die nicht-definierten Stelle enthdt und somit sichder Grenzwert dort berechnen las4.
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1. Diebinomische Erganzung li efert:
_ X*-4x+3 . X*-6Xx+9+2x-6
lim =lim

3 2x-6 x3  2(x-3)

(x=3) +2(x-3)

-3 2(x-3)
~imA*=3) 447
30 2 [0

C1-x 1-+/x
o T M V)
=Ilim 1
x-11++/x
1
T2
Aufgabe 8.5.

Man berechne die folgenden Grenzwerte:

1-+1-x*
—

1. lim
X-0
o x"-a"

2. lim ,al0RNON,
X-a X—a

3. lemo(\/xz +3x+1—+/% +1).

LOsung

1. Esergibt sch (Satz von del’ Hospital):

11 _ %(1_)(2)%%

lim
X-0 1
1 1
=im-2 - 329
. X
=1lim
x-0 1_ X2
=0
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2. Nach den binomischen Gesetzen ist (Satz von de I’ Hospital):
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3. Diebinomische Erganzung li efert:

2 _ 2 2 >
ﬁm(Jx2+3x+1—Jx2+1}:mn(JX +3x+1-Vx +1XJX +3x+1+/x +1)
o - \/X2+3X+1+\/x2 +1
—im x?+3x+1-x* +1

X*WJX +3x+1+4x2 +1
. 3X

=lim

X~ X+ X

3

2
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